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Μαθημαηικά Γ Λσκείοσ Προζαναηολιζμού Θεηικών ζποσδών και ζποσδών 

Οικονομίας και Πληροθορικής  

5o Πρόβλημα 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε  f x x  θαη ην ηπραίν ζεκείν ηεο   Μ μ,f μ , μ 1 . 

 

 

 

 

 

 

 

α) Να βξείηε ηελ εθαπηνκέλε επζεία ΑΜε  ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο f ζην ζεκείν 

Μ θαζώο θαη ην ζεκείν ηνκήο ηεο κε ηνλ άμνλα x΄x  

β) Έζησ Β ην ζεκείν ηνκήο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο 1f   κε ηελ αληίζηνηρε ηεο 

f.  Να βξεζεί ν ηύπνο ηεο 1f   θαη λα ζρεδηάζεηε ηελ 1f f  . 

γ) Να βξεζεί ε εμίζσζε ηεο επζείαο πνπ δηέξρεηαη ηα ζεκεία Ο, Μ όπνπ Ο ε αξρή 

ησλ αμόλσλ. 

δ) Έζησ   ΟΜg μ y , όπνπ 
ΟΜ

μ
y x

μ
  ε επζεία ηνπ εξσηήκαηνο  γ. Να ππνινγίζεηε 

ην  
μ 1
limg μ


θαη λα εξκελεύζεηε γεσκεηξηθά ην απνηέιεζκα. 

ε) Έζησ μ 1 . Να εμεγήζεηε γηαηί ηα ζεκεία Μ θαη Β ηαπηίδνληαη. 

     i. Αλ Μ΄ ε πξνβνιή ηνπ ζεκείνπ Μ πάλσ ζηνλ άμνλα x΄x, λα δείμεηε όηη 

 

 
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
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     ii. Να βξείηε ηελ ειάρηζηε απόζηαζε ηεο εθαπηνκέλεο επζείαο ηεο f ζην Μ, από ηε 

αξρή ησλ αμόλσλ. 

Η ΛΤ΢Η ΘΑ ΓΟΘΔΙ ΜΔ ΣΗΝ ΑΝΑΡΣΗ΢Η ΣΟΤ EKΣΟΤ ΠΡΟΒΛΗΜΑΣΟ΢ 

ΣΗ΢ ΝΔΑ΢ ΢ΔΙΡΑ΢ ¨ΣΟ ΠΡΟΒΛΗΜΑ ΣΗ΢ ΔΒΓΟΜΑΓΑ΢¨ 
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 Λύζη 4oσ Προβλήμαηος 

α.  ΜΑΒΚ ΑΒ ΑΜβ υ    . Γηα ην κήθνο ηεο πιεπξάο ΑΒ έρνπκε όηη αλ Ο είλαη ε 

αξρή ησλ αμόλσλ ηόηε ΑΒ = ΟΑ + ΑΒ = 2x x x  . Γηα ην ύςνο ΑΜ ηζρύεη όηη  

ΑΜ =   2 21 1f x x x    .  Άξα      2ΜΑΒΚ 2 1 Δ , 1,1x x x x      . 

β. Δαλ ην εκβαδό ηνπ ΜΑΒΚ είλαη κε κεδεληθό , άξα  1,1x  θαη 0x   . Σηελ 

πεξίπησζε απηή , ζα έρνπκε ιόγσ γξαθηθήο παξάζηαζεο 
20 1 1x    (1). Δπεηδή

 1,1 0 1x x     0 2 2x    (2). Πνιιαπιαζηάδνληαο ηηο (1),(2) θαηα κέιε 

έρνπκε όηη 
20 2 1 2x x   . Άξα  0 Δ 2x  . 

γ. Γηα  
1

2
x  , 

2
1 1 1 3

Μ( , 1 ) Μ ,
2 2 2 2

  
         

. Άξα 

3

2ˆΑΟΜ 3
1

2

εφ   , νπόηε 

ˆΑΟΜ
3

π
rad . Γηα λα δείμνπκε όηη ε ζπλάξηεζε g ηέκλεη ηε δηαγώλην ΟΜ, αξρηθά 

ζα βξνύκε ηελ εμίζσζε ηεο δηαγσλίνπ ΟΜ, ε νπνία είλαη επζεία πνπ δηέξρεηαη από 

ηελ αξρή ησλ αμόλσλ κε ζπληειεζηή δηεύζπλζεο 3 , άξα ΟΜ : 3ε y x . H 

ζπλάξηεζε g είλαη κέζα ζην ηεηξάγσλν ΟΑΜΜ΄ άξα  
3

0
2

g x  (3).Aλαδεηώ 

ιύζεηο ηεο εμίζσζεο  g x y . Θέησ      
1

3 ,   0,
2

h x g x y g x x x
 

     
 

. H 

ζπλάξηεζε h είλαη ζπλερήο ζην 
1

0,
2

 
 
 

 σο δηαθνξά ζπλερώλ. 

     0 0 3 0 0 0h g g      ιόγσ ηεο (3). 
1 1 1

3 0
2 2 2

h g
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, ιόγσ  ηεο 

(3). Σπλεπώο  
1

0 0
2

h h
 

  
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.  

Aλ  
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0 0
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h h
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 
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0 0 ή 0 0    
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 δειαδή Η ζπλάξηεζε g 

ηέκλεη ηε δηαγώλην ΟΜ ζηα ζεκεία κε ηεηκεκέλε x = 0 ή x = ½ 
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 
από ζεώξεκα ηνπ Bolzano ππάξρεη ηνπιάρηζηνλ 

0

1
x 0,

2
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ηέηνην ώζηε    0 0 0h x 0 g x 3x   . 

Άξα ζε θάζε πεξίπησζε ε ζπλάξηεζε g ηέκλεη ηελ δηαγώλην ΟΜ. 


